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TRIGONOMETRIE

CERCLE TRIGONOMETRIQUE.

N
7

Soit M un point de ¥ et soit 6 une mesure de J /H
I'angle orienté (i,OM).
sin@ ¢-----
' tan®
dé 1
e cosf < ’abscisse du point M. '
déf 0 l N
¢ sinf = l'ordonnée du point M. 0 ?
cos0 II
déf sin(0) — I
e tan0 ng:IH. '
cos(0)

COSINUS ET SINUS DES ANGLES USUELS.

b 0 bl b b T
6 4 3 2
COS X 1 V3 V2 1 0
2 2 2
sinx 0 1 \/Q V3 1
2 2 2
tan x 0 V3 1 V3 indéfinie
3
—_ J’[ _
COSINUS ET SINUSDE 7t + X, DE 5 + X

g W cos(m+x)=—cos(x) M cos(g —x)=sin(x) M cos(—x) =cos(x)

B sin(im+ x) = —sin(x) [ ] sin(g —Xx)=cos(x) M sin(—x)=—sin(x)
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FORMULES D’ADDITION cos(a+ b), sin(a+ b)

\Il

B cos(a+b) =cosacosb—sinasinb M sin(a+ b) =sinacos b+ cosasinb

B cos(a—b) =cosacosb+sinasinb H sin(a— b) =sinacosb—cosasinb
tana+tanb tana—tanb

B tan(a+bh) = —— W tana-b)= ———
1-tanatanb l+tanatanb

CAS PARTICULIER DES FORMULES DE DUPLICATION : cos(2a), sin(2a)

N

B sin(2x) =2sinxcosx B cos(2x) = cosz(x) —sin? (x)
B cos(2x) = 2cosz(x) -1 M cos(2x)=1- Zsinz(x)

1+ cos(2x) ..o 1l—cos(2x)
B (cosx)” = — B (sinx)” = —

LINEARISATION DE cosacosb, sinasinb, sinacosb.

'
B

1

B cosacosb= z [cos(a+ b) + cos(a— b)]
1

B cosacosb= z [cos(a+ b) + cos(a— b)]

1
W sinasinb = B [cos(a+ b) —cos(a— b)]

FACTORISATION DE cosa+cosb, cosa—cosb, sina+sinb.

'
B

+q)cos(p_q)

[ | cosp+cosq:2cos(p 2

B cosp—cosq= ZSIH(qu) (
pP-

Jeos(=57)
Jeos(557)

=
+
{Q

B sinp+sing = 231n(

\S)
+ N

<

S
{Q
=

[ ] sinp—sinqusin(

\S)
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. X
EXPRESSION DE coOs X, sinx, tanx EN FONCTION DE ¢ =tan—.

N

1-1% i 2t 2t
B cosx= B sinx = B tanx = 5
1+1¢2 1+1¢2 1-¢

EQUATIONS TRIGONOMETRIQUES USUELLES.

'

14

B cosa=cosb < a=>b[2n] ou a=-b[27]
B sina=sinb < a=b[2n] ou a=71—-Db[27]

B tana=tanb < a=b[n].

L’EXPRESSION DE acos(x) + bsin(x)

N\

(€ v

ol ¢ estdéfini par:

§ acos(x) + bsin(x) = V a? + b? cos(x — @)

Résoudre les équations suivantes d’inconnues x € R.

B cos(2x—m/3) =sin(x+3mn/4) B cos*x+sinfx=1
M sinx+sin3x=0 B sinx+sin2x+sin3x=0
® 3cosx—V3sinx=Vv6 B 2sinx.cosx+v3cos2x=0

INEGALITES CLASSIQUES

<« EXERCICE )

1. Etablir que pour tout xe R, onasinx < x.
2
2. Montrer que pour tout x e R, cosx =1 — 5"
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LINEARISATION DE cos” xsin” x

-\@’- Formules d’Euler :

i e =il ' 010 _ o0
M cos=——— B sinf= ——
2 21

<« EXERCICE ) -

Calculer les integrales suivantes :
2n T
1) f cos® xdx 3) f sin® xcos® xdx
0, 0,
2 .3 2 .4 5
2) f sin® xdx 4) f sin” xcos’ xdx
0 0

- @’- Formules importantes

. . a—>b\ ifatb . 0\ .
] e’“+elb:2cos( 5 )el( 2 ) ] e’e+1:2cos(§)e’e/2

\Slfen)

)

5 ; - b\ ifak . 0\
| e’“—e‘b:Zisin(a2 )e’( ) ] 1—e’9:—2isin(§)el(

EXPRESSION DE cos 10 ET sin 70 EN FONCTION DE cos0 ET sin0

-\@’- Formule de Moivre

B (cosO+isin0)” =cosnb+isinnd

- (eie)” _ pin®

, <« EXERCICE ) -

Soient (n2,0) e N x R,

1. Exprimer cos(n0) al’aide de cos(0). On trouvra cos(n0) = P(cos0)
ol P est un polynome de la forme suivante :

n
0<k<3

2. Montrer que

. e Nk n n—@2k+1) 2mk
s1nn6—sm60 kzn_l( 1) ( o )cos 0 (1 - cos” 6)
< $T
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